Correction du devoir maison de mathématiques n°5

Exercice 1

On fait apparaitre un multiple de 27 pour se ramener a une valeur dans l'intervalle | — ;7] :
157 160w s T
=L = 2L = 4Ax2%r—= = —=2
2 2 2 XA 3 27
34w 28w 6w 67 67
7 7 T At 7 2]
657 66 7 s T
22 = 4D = llx2m+- = -2
3 3 3 XAy 527
737 2 o« T T
P - 2D - 6x22m—— = ——]2
6 6 6 NG 62
2 201
007m —_ 2000m _3T o wor = 3T = 3Ty
5 5 5 5 5
5 5 1 5 3
—?W = §[27r] cos(—%) =3 sin(—%) = g
7 7 2 7 2
KL cos(TTy = V2 sin(Ty = V2
4 4 2 2
19 5 19 3 19 1
T Mo cos( 0Ty = V3 sin(—X) = —=
6 6 6 2 6 2

Exercice 2

On utilise les symétries du cercle trigonométrique :
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Correction du devoir maison de mathématiques n°5

Exercice 3

On utilise des tableaux de variations :
1 3 T
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COST =———; TE[=;—]
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63
Exercice 4
On pose X =cosx et Y =sinz ,
Li : 2Y —4X = 3+2
Ly : Y+V3X = 0
L1 —2Ly : (—4—-2V3)X = V3+2
Lo : Y = —/3X
v - V3+2 _ 342 _ 1
—4-2vV/3  —202++3) 2
1. V3
Y = —-V3x(—2)=—
Vix(-3) =7
2
D = —.
one g = —
Exercice 5
1. On utilise les formules z = rcos 6 et y = rsinf.
3 3
A(QCos(g);Zsin(g)) = A(0;-2)
T ) T
B(QCos(—Z);Qsm(—Z)) = B(V2;-V?2)
1 11 1 11 3 1
O eos BTy LAy = oY)
2. On utilise la formule » = y/22 + y2 puis on factorise par r pour trouver I’angle 6.
2 2
D(3v2 x %;3@ x (-%)) done D(3v%~7)
1 V3 21
_Z.v2 1. 2%
B(-5: ) done  B(1;%)
1
Fax Yoyl done  F(2; D)
2 2 6
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Correction du devoir maison de mathématiques n°5

Exercice 6

En utilisant la relation de Chasles :

(CA,CB) = (CA, BA) + (BA,CB) [2n]

Or (7, 7) = (—w,~7) [2n] et (W, 7) = (—@, @)+ [2n] , donc
(CA,CB) = (AC, AB) + (BA, BC) +  [2n]
C' Et finalement :
(CA,CB) —g+g+7r 2] = — 2 [2q]

Exercice 7*
\ . ’ 7/ —>

D’apres l'exercice précédent : (CA,CB) = (AC,

—

Donc : (CA,CB) = —(AB, AC) — (BC, BA) + 2] .

— —
En conclusion, pour tout triangle ABC' : (AB,AC) + (BC,

Exercice 8%

1. r =3, ’ensemble des points M est le cercle de centre O et de rayon 3.
2. 0 = % [27] , Pensemble des points M est une demi-droite d’origine O faisant un angle de § avec 'axe
des abscisses (O, 7)

3. rcosf = 3, 'ensemble des points M est la droite d’équation x = 3 en coordonnées cartésiennes.

Exercice 9**

L’équation de ce cercle en coordonnées cartésiennes est :
IM?*=1 soit (z—12+y*=1

D’ou en coordonnées polaires :

(rcos® —1)% + (rsinf)? = 1
r2cos?f — 2rcosf + 1+ r*sin?d = 1
r?(cos? @ + sin? @) — 2rcosf = 0
r?2 —2rcosf = 0
r(r—2cosf) = 0
r—2cos) = 0 (Le point O est toujours solution)
Exercice 10**
g - B On construit dans un premier temps sur la médiatrice du segment [AB] le point
v O verifiant (O4,0B) = 2 x (~Z) [2a] = —Z [2n].

En raison du théoreme de ’angle inscrit, ’ensemble des points M cherchés est
la portion du cercle de centre O passant par les points A et B située du c6té du
point O par rapport a la droite (AB).
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