Etude d’une suite

Sujet

Soit (uy), ey la suite définie par

2
UuQ 3
{ Upt1l = %un — % pour tout n € N
1. Calculez u; et us.
2. Soit (vn),cy la suite définie pour tout n € N par v, = u, + 1.

a) Montrez que (vy), oy est une suite géométrique dont vous préciserez
le premier terme et la raison.

b) Déduisez-en l’expression de v, en fonction de n.
c) Exprimez u,, en fonction de n.

3. Déterminez lim wu,.
n—-+o0o



Solution

1. ulz—% et ’LLQZ—%.

2. a) Pour tout n € N,
1
Un+1 = ivn
donc (vp),cy est la suite géométrique de raison % et de premier
terme vg = %

b) On en déduit que, pour tout n € N,

1

’Un:§><2_n

¢) Du résultat précédent on déduit que, pour tout n € N,

1
Uy = = X 27" —1
3. On a
lim 27" =0
n—-+400
car ‘%‘ < 1. On en déduit que
A = =1



