Les suites Réelles SAL Fethi

Exercice 1
On considere la suit@Jy) définie surd par :Ug=2 et Uy :32Uan_ll.
1) Montrer que pour tout entier naturel n oda 1.

b) Montrer qugUy,,) est une suite décroissante.

c¢) En déduire que la suid,) est convergente et trouver sa limite.

2) Soit (v,) la suite définie surl par: v, = 2Un - 2.
2Un-1

a) Montrer que(v,) est une suite géométrique de raisgr%q

b) Exprimerv, en fonction de n .En déduiugen fonction de n.
¢) Retrouver alors la limite de la suign) quand n tend verso.

Exercice 2
u, = 2.5
Soit la suite(u, ) définie surll par uZ+5
un+l =_n -
2u

n

1) a) Montrer que pour touh 00 :u, > /5.

b) Montrer que (u,) est décroissante.

c) Deéduire quéu,) est convergente et déterminer sa limite.
u, =5
u, +/5

2) Soit la suite(v,) définie surll parv, =

Montrer que pour tout(0 :v,,, =V-.
3) On considére la suiten(,) déefinie surll par : w, = Log(v,).
a) Montrer quew, est une suite géométrique de raison 2.
Exprimerw, en fonction de n.
b) Deduirev, en fonction de n puig, en fonction de n.
c) Retrouver alorslim u,.

n - +oo

Exercice 3

2n+1

- . o 1X
1) Justifier, pour toutd0 , I'existence de I'intégrale IolJr—ZdX
X
2n+1

2) On pose U, :J.oll):—xzdx.

a) Montrer que, pour towJ0,U, 20et U, ,+U =——.

b) CalculerU,. En déduireU, et U,



c) Etudier la monotonie de la sui@,).
d) En déduire que la suite(U ) est convergente
3) a) Démontrer que, pour tont10,0<U_ < i

n+1
b) Déeterminerlim U .

n - +oo



