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Soit la foncton f  dénin e s 0,
2
π 

  
pas ( ) ( )f x tg x= .

1) a)Et  ins la  dsivabilitd  n f à  soitn nn 0. Intnspsdtns gsaphiq nmnnt ln sde ltat.

b) Dsneens ln tablna   n vasiaton  n f.

c) Tsacns la co sbn (C)  n f  ane  n snpèsn osthonosmd ( , , )O i j
r r

.

2) a)Montsns q n f a mnt  nn foncton sdcipsoq n 1f −   .

b) Ddtnsminns 1(1)f − .

c)Ddtnsminns
1

1

( )
4lim

1x

f x

x

π−

→

−

−
.

 ) Tsacns la co sbn (C’)  n 1f −   ane  ln  snpèsn ( , , )O i j
r r

.

3) a)Et  ins la  dsivabilitd  n 1f −  à  soitn nn 0.

b) Montsns q n 1f −  net  dsivabln e s [ [0,+∞ .

c) Calc lns 1( ) '( )f x−  po s to t ] [0,x∈ +∞ .

4) Montsns q n po s to t ] [0,x∈ +∞  : 1 1 1( ) ( )
2

f x f
x

π− −+ = .

5) a)Montsns q n po s to t  *n∈¥ , po s to t }{ 0,1,...,k n∈  :

1 1 1( )( ) ( )( ) ( )(2 )f n f n k f n− − −≤ + ≤ .

b) Soit la e itn ( nu )  dénin e s *¥ pas : 1

0

1 1( )
k n

n
k

u f
n k n k

=
−

=

=
+ +∑ .

Montsns q n : 1 11 1( )( ) ( )( )
2 nf u f
n n

− −≤ ≤ .

c) En  d  isn lim nn
u

→+∞ .

 


