SAl.Fethi Les suites réelles Novembre 2007

Exercice 1
u, =1

On considere la suite (u,) définie par Lo
u —u +

n+l n

pourtoutn e N

1) Montrer que pourtoutneN:1<u <+/2.
2) a) Montrer que la suite («,) est croissante.
b) En déduire que la suite (x,) est convergente et trouver sa
limite.
3) Soit (v,)définie par v, =u’ -2pour tout n<N.
a) Montrer que (v,)est une suite géométrique dont on

précisera la raison et son premier terme.
b) Calculer v, en fonction de n. En déduire «, en fonction de n.

4) On pose S, =§uf.

Calculer s en fonction de n et déterminer lim S,

n—>+0 n

Exercice 2

Soit a et b deux réels tels que : 0<a<b. (u) et (v) deux suites
u,=a et vy=>=
définies par : u, xv, u, +v

u, , = 2= et v, ., . ~ VneN
u, +v, 2

1) Montrer que pourtoutne N:0<u, <v, .

2) a) Montrer que (u) est croissante.
b) Montrer que (v) est décroissante.

3) Montrer que les suites (u) et (v) sont convergentes.
(On note | et I’ leurs limites respectives).

4) a) Montrer que pourtoutreN:v | —u, < %(vn —u,)
b) En déduire que pour tout,c N:0<v —u < (%)”(b _a).

c) Déduire que I=I’.
5) Prouver que pour tout:eN:u v =abreton

déduire que/ =/ab .




